
ÄÂÈ ÌÃÓ �4: Òðåíèðîâêà ÅÃÝìàòèêà

ÄÂÈ ÌÃÓ: Ìàòåìàòèêà

Çàäà÷à 4. Èððàöèîíàëüíîñòü, ìîäóëè è ÎÄÇ. Âàðèàíò 1.

Áëîê 1: Èððàöèîíàëüíûå óðàâíåíèÿ è íåðàâåíñòâà

1. Íàõîæäåíèå îáùåãî ÎÄÇ è äâóêðàòíîå âîçâåäåíèå â êâàäðàò ñ êîíòðîëåì çíàêà ïðàâîé

÷àñòè.

Ðåøèòå óðàâíåíèå:
√
x+ 4 +

√
x− 1 =

√
4x+ 5.

2. Ñõåìà
√
f(x) ≤ g(x) ⇐⇒ {f(x) ≥ 0, g(x) ≥ 0, f(x) ≤ g2(x)}. Áóäüòå âíèìàòåëüíû ñ

èçîëèðîâàííûìè òî÷êàìè!

Ðåøèòå íåðàâåíñòâî:
√
x2 − 3x+ 2 ≤ x− 1.

3. Ñõåìà
√
f(x) > g(x) ðàñïàäàåòñÿ íà äâå ñèñòåìû: 1) {g(x) < 0, f(x) ≥ 0} è 2) {g(x) ≥

0, f(x) > g2(x)}.
Ðåøèòå íåðàâåíñòâî:

√
x2 − x− 2 > x+ 2.

Áëîê 2: Óðàâíåíèÿ è íåðàâåíñòâà ñ ìîäóëåì

4. Èñïîëüçîâàíèå ñâîéñòâà |a| < b ⇐⇒ −b < a < b. Äâîéíîå íåðàâåíñòâî ðåøàåòñÿ êàê

ñèñòåìà äâóõ íåðàâåíñòâ.

Ðåøèòå íåðàâåíñòâî: |x2 − 5x| < 6.
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5. Ãåîìåòðè÷åñêèé ñìûñë ìîäóëÿ: ñóììà ðàññòîÿíèé îò òî÷êè x äî òî÷åê 2 è −3 ðàâíà 5.
Ýòî îòðåçîê ìåæäó êîðíÿìè.

Ðåøèòå óðàâíåíèå: |x− 2|+ |x+ 3| = 5.
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Áëîê 3: Ñëîæíûå ëîãàðèôìû

6. Ïåðåìåííîå îñíîâàíèå. Ðàñêðûòèå ìîäóëÿ â îñíîâàíèè íà äâà ñëó÷àÿ: x > 0 è x < 0, ñ
ó÷åòîì ÎÄÇ x ̸= ±1.
Ðåøèòå íåðàâåíñòâî: log|x|(x

2 − 2x) ≥ 1.

7. Ìíîãîýòàæíûé ëîãàðèôì. Ñíÿòèå âíåøíåãî ëîãàðèôìà ñ ó÷åòîì ÎÄÇ âíóòðåííåãî âû-

ðàæåíèÿ.

Ðåøèòå íåðàâåíñòâî: log2(2− log3(x+ 1)) ≥ 0.

8. Ìåòîä ðàöèîíàëèçàöèè äëÿ ïåðåìåííîãî îñíîâàíèÿ loga b > 1 ∼ (a−1)(b−a) > 0. Âíèìàíèå
íà ñòðîãîå ÎÄÇ äðîáè!

Ðåøèòå íåðàâåíñòâî: logx

(
2x−1
x−1

)
> 1.

Áëîê 4: Òðèãîíîìåòðèÿ ñ æåñòêèì ÎÄÇ

9. Äðîáü ðàâíà íóëþ ⇐⇒ ÷èñëèòåëü ðàâåí íóëþ, à çíàìåíàòåëü ñóùåñòâóåò è íå ðàâåí

íóëþ. Íåîáõîäèì îòáîð êîðíåé íà îêðóæíîñòè.

Ðåøèòå óðàâíåíèå: cos 2x√
2 sinx−1

= 0.
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10. Îïðåäåëåíèå ÷åòâåðòè, â êîòîðîé ñèíóñ è êîñèíóñ îäíîâðåìåííî îòðèöàòåëüíû. Ïåðåõîä

ê ñèíóñó äâîéíîãî óãëà.

Ðåøèòå óðàâíåíèå: log3(− sinx) + log3(− cosx) = log3
(
1
4

)
.
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ÄÂÈ ÌÃÓ: Ìàòåìàòèêà

Çàäà÷à 4. Èððàöèîíàëüíîñòü, ìîäóëè è ÎÄÇ. Âàðèàíò 2.

Áëîê 1: Èððàöèîíàëüíûå óðàâíåíèÿ è íåðàâåíñòâà

1. Ðåøèòå óðàâíåíèå:
√
x+ 3 +

√
x− 2 =

√
4x+ 1.

2. Ðåøèòå íåðàâåíñòâî:
√
x2 − 5x+ 6 ≤ x− 2.

3. Ðåøèòå íåðàâåíñòâî:
√
x2 + x− 2 > x+ 3.

Áëîê 2: Óðàâíåíèÿ è íåðàâåíñòâà ñ ìîäóëåì

4. Ðåøèòå íåðàâåíñòâî: |x2 − x| < 2.

5. Ðåøèòå óðàâíåíèå: |x− 1|+ |x+ 4| = 5.
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Áëîê 3: Ñëîæíûå ëîãàðèôìû

6. Ðåøèòå íåðàâåíñòâî: log|x−1|(x
2 − 4x+ 3) ≥ 1.

7. Ðåøèòå íåðàâåíñòâî: log3(2− log2(x− 1)) ≥ 0.

8. Ðåøèòå íåðàâåíñòâî: logx

(
3x−2
x−1

)
> 1.

Áëîê 4: Òðèãîíîìåòðèÿ ñ æåñòêèì ÎÄÇ

9. Ðåøèòå óðàâíåíèå: cos 2x√
2 cosx−1

= 0.

10. Ðåøèòå óðàâíåíèå: log2(− sinx) + log2(cosx) = −1.
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